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SURFACES

Partie I : Plans tangents a une surface.

I Plans tangents a une surface.

I.1 Surfaces définies par paramétrages.
Définition
Définition

Soit ¢ une application classe C*(k > 1) d’un ouvert O de I'espace euclidien R? dans R? de
la forme

(u,v) = (f (u,v) g (w,v) b (u,v))
L’ensemble Y des points (z,y,2) de R? tels qu'il existe (u,v) € O vérifiant

r=f (U,U)
Y=g (U’U)
z = h(uw)

est une surface définie par paramétrages (on dit aussi nappe paramétrée), u et v sont les
parametres.

Point régulier a une surface définie par paramétrages.

Définition
Soit > définie par paramétrages, un point My de > associé aux parametres ug et vy est
do do
régulier si et seulement si les vecteurs <(‘9— (uo,v0) , 0 (uo,v0)> forment une famille libre.
U v

Plan tangent en un point régulier a une surface définie par paramétrages.

Définition
Soit My (ug,vg) un point régulier de ) définie par paramétrages, on appelle plan tangent a
do do
> en My le plan [,, passant par M et de direction Vect (8_ (uo,v0) , 0 (uo,vo)) .
u v
P(xyz) €[] siet seulement si det o827 (wo0) . 2% (uge) ) = 0
.Y, st et seulement si de ,— (u0,v9) ,=— (ug,v =0.
Y 0f7 5, \Ho:to) 5 (to, Vo
Mo
Exemple:
( u
r=——-
u? + v?
v
Soit la surface ) définie par ¢ ¥ = W2 42 bow (u,v) # (0,0).
1
z2=—
L u? + v?
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SURFACES ET QUADRIQUES

SURFACES

Partie I : Plans tangents a une surface.

Déterminer une équation cartésienne du plan tangent [],, a > en point régulier M.

Déterminer I'ensemble des points My de ) ou [],, est parallele a le droite A d’équations
rT=y ==z

Vg —ud
(uf + )"
00 d , —2U0’U0
Pu (uo,v0) a pour coordonnées —(ug )
—2’11,0

2
(ug + )

—2’LL()’U0

2 2\2
(ug + vg)
2 2
Jo Uy — Vg

— (ug,vg) a pour coordonnées| —m——
( 0 0) P (’U,g—{-’l)g)Q

ov

—2U0

(ud + v3)*

2ug (Vg + ud)

Oo oo 1
u (u0,v0) A 7 (uo,v0) = o 200 (v§ + ug)
! ! (9 +20)" | — (3 + 08)”
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