
SUJETS COURTS DE MATHEMATIQUES

VARIABLES DISCRETES. 19. HEC.ESCP

ENONCE DE L'EXERCICE

ENONCE−19

Soit X et Y deux variables aléatoires indépendantes, définies sur le même espace
probabilisé et à valeurs dans N. On suppose qu’il existe un entier N ≥ 1 tel que pour
tout k ∈ [[0, N − 1]], P (Y = N) ≥ P (Y = k).

1) Montrer que P (X + Y = N) ≤ P (Y = N).

2) On suppose que E(X) existe. Montrer que E(X) =
+∞∑

k=0

P (X > k).

En déduire que
(
E(X) ≤ 1

)
=⇒

(
P (X + Y > N) ≤ P (Y ≥ N)

)
.
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