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Nombres complexes

Enonceés

R - R -el20 i -el20
a) Soient a| Ret bi R\{2kp. ki 7} . Déterminer A, o= % ot A, &2 & _°
ib + ib +
81' e g 81' e g
R R . @ +e@d . @ +ed
b) Soient al Ret bl R\{(2k +1)p,k | Z} . Déterminer A 9—e_b7 et A, Q—G_bT.
§1+e” 4 §1+e® 4

Soit al C\R". Montrer gu’il existe un unique nombre complexe b avec Ae(b)>0 tel que b2=a.

Soit x un nombre réel. Déterminer I'expression de cos’x et de sin*x en fonction des
(cos(kx)) 1gkg4 -

n
On note, pour tout neN et pour tout XeR, S, (X)= & cos(kx) . Déterminer, pour tout nl N et pour

tout xI R, une autre expression de S,(x).

Soit n un entier naturel. Déterminer I'ensemble des réels x solutions du systéme :
1 cox = cos(nx)

i . .

1- sinx = sin(nx)
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Nombres complexes

Correction
1) a) EOna:
|i - ii |i
et g2 g 2 _g2
— = X donc, d’apreés les formules d’Euler :
- e'b iE - iE iB
& -2 sing—g
=2 _x_—€<¢ et donc :
2 -2isin2?
€25
sin29
a-b
32? 0.
S.naéi(?
&2 5

On peut alors écrire :

sin 0cos - b3
a - -
A gq 9 25 € 2 5 soit encore daprés | f I tri Atri
e g prés les formules trigonométriques
%1 ﬂ ab o
smg—T
usuelles :
. ®a-bod ab o
sing 4+ smga—
= 2 - €co soit finalement :
. abo
2 sing—+
e2g
i a - bo
. _ ala 0 2
Ag gq e T = € g, i
&1- e 5 2sin2 2
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